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Neste trabalho, serao apresentados os conceitos de Corpos Quadraticos e Anéis de Inteiros Quadraticos,

bem como suas caracteristicas.

CORPOS QUADRATICOS

Todo subcorpo de K dos numeros
complexos C contém o corpo dos racionais
Q. Logo, todo subcorpo de C pode ser visto

como um espaco vetorial sobre Q.

Definicdo 1. Um corpo quadratico € todo
subcorpo de C de dimensao dois como Q-
subespaco vetorial.

Para a € C, denotaremos Q|a] = {g(a) € C;
g(x) € Q[x]} e dizemos que f(x) € Q[x] é
seu polindmio minimo se for monico,
anular a e se for de grau minimo com essa
propriedade.

Se a € Q € K, com K subcorpo quadratico,
entao seu polinomio minimo é x — «a.

Se a € K\ Q entdo f(x) =x%—qgx —r,

comq,r € Q é o polinOmio minimo de a.

Proposicao 1. Todos os corpos quadraticos

sdo da forma Q[vm] = Q + Q+/m, com m

inteiro e livre de quadrados.

Definicdo 2. Um corpo quadratico K =
Q[vm] é real se K € R (& m > 0) e

imaginariose KZ R (& m < 0).

-

Seja 6 : Q[vVm] = Q[+/m] definido por o(1)
=1 e o(yym) = —/m. Chamaremos o(a) o

conjugado de a e denotaremos por .

Se a =1 + sym € Q[+/m], entdo definimos
seu Traco e Norma respectivamente por:
Tr(a) =a + o’ = 2r.

N(a) = ara = p% — mr=.

INTEIROS QUADRATICOS
Definicdo 3. Um numero complexo é dito
algebrico se for raiz de um polinomio

monico em Z|x].

Um anel de inteiros quadraticos, denotado
por O, é formado por inteiros algébricos de

um corpo quadratico.

Proposicio 2. Seja K = Q[+/m]. Entio:

Z[\m],se m = 2,3 (mod 4)

i = 1+ m
Z[ 2 ]’

sem = 1 (mod4)




