¢ ™ &
W g0 cs  XXVISIC yrees

79\1’«A Saldo de iniciagéo cientifica PROPESQ

APRESENTADORA: Franciele Marciane Meinerz
ORIENTADOR: Artur Oscar Lopes
TEMATICA: CIENCIAS EXATAS E DA TERRA- Matematica- MATEMATICA PURA

Anéis que satisfazem x3*=x sdo comutativos:
varias demonstragoes

O nosso trabalho é baseado na primeira
parte do artigo “Variations on a Theme:
Rings Satisfying x3=x Are Commutative”, que
apresenta uma variedade de demonstragdes
para o teorema: Anéis que satisfazem x3=x
sao comutativos.

A demonstracdo do teorema, é proposta
como um exercicio ( 19*, capitulo 3.4) do
livro, que é um cldssico no mundo da
algebra: Tépicos de Algebra, de 1. N.
Herstein. Apresentaremos varias
demonstracdes para o teorema, utilizando
diversas técnicas.

Salientamos que é importante demonstrar
um mesmo teorema de diversas formas, pois
algumas provas sao mais simples que outras
facilitando a compreensdo das mesmas. As
vezes, simplesmente algumas sdo mais
elegantes que outras. Ainda, podemos
utilizar varias ferramentas que temos a
disposicao, colocando em prdtica nossas
habilidades matematicas.

Bibliografia: BUCKLEY, S. M.; MACHALE, D..Variations on a Theme: Rings Satisfying x3=x Are Commutative. American

Mathematical, Monthly 120 (2013), 430-440.

Além do foco principal, que é apresentar as
varias demonstracdes do teorema citado,
veremos alguns outros teoremas que
servirao de auxilio para configurar a
demonstracdo do principal, como por
exemplo:

+ Seja R um anel. Se x*+x € Z(R)
VxE€R, entdo R ¢é comutativo.
[Z(R) é centro do anel R]

* Seja R um anel no qual x* = 0 implica
x=0. Se e ER é um idempotente,
entdo e € Z(R).

+  Seja R um anel no qual x> = x, Vx € R.
Entdo 6x = 0,Vx € R.

+ Seja R um anel no qual x3=x,

Vx € R.Entdo x? € Z(R),Vx € R.

Com o desenvolvimento desse trabalho, foi
possivel  aprender  muitos  conceitos
matematicos ligados a Teoria de Anéis. Além
disso, foi possivel perceber que realmente
algumas demonstragdes sao mais claras e

belas em relagao a outras.
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